
Analiza - zestaw 5
Asymptoty funkcji i optymalizacja.

Zadania na ¢wiczenia:
I. Sprawdzi¢, czy istniej¡ asymptoty pionowe i uko±ne (oraz jakie maj¡ równania) dla
funkcji:

a) f(x) = 4x2+
√
x2+2

x+1
, b) g(x) = x

lnx
.

II. Wyznaczy¢ najwi¦ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funkcji

f(x) =
lnx√
x

w przedziale [1, e4].

Zadania domowe:
Zadanie 1. Sprawdzi¢, czy istniej¡ asymptoty pionowe i uko±ne (oraz jakie maj¡ rów-
nania) dla funkcji:

a) f(x) = 2x2+x+1
x+3

, ¡) f(x) = x + lnx
x
, b) f(x) = x2

3x−6 , c) f(x) = 2x2−4x
x2−4 ,

¢) f(x) =
√
x2 − 4x, d) f(x) = −e− 1

x , e) f(x) = ex

ex+1
+ x, ¦) f(x) = x

lnx
,

f) f(x) = x ln 1
x
, g) f(x) = x2−4x+1

x−1 , h) f(x) = 2−x lnx.
Zadanie 2. Znale¹¢ najwi¦ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funkcji w odpowiednich
przedziaªach:
a) f(x) = 2

cosx
w [−π

4
, π
4
]; b) f(x) =

√
2(1− cosx) w [0, 2π];

c) f(x) = 1
3
x3 − 5

2
x2 + 4x w [0, 5]; d) f(x) =

√
3 + 2x w [−1, 1];

e) f(x) = x2 lnx w [1, e]; f) f(x) = |x2 − 2x|+ |x2 − x| − x w [0, 3];

g) f(x) = 4x− ln(x− 1)− (x− 1)2 w [2, 1 + e]; h) f(x) = ex+1

x2−1 w [2, 4].

Dobrej zabawy!
Grzesiek Kosiorowski
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