Analityka gospodarcza - algebra/analiza - podstawy 2

Elementarne nieréwnosci, dziedzina funkcji, odwracanie funkcji

Zadania na ¢wiczenia:
[. Rozwigzaé¢ nierownosci:

a) xt > 2% + ba? + 3u; b) %<O;c) 3%_51<81;
d) logi V16 — 2% > —1; e) (3)*2 > 0.
II. Rozwiazaé¢ uktad rownan nieliniowych:

r+32=0

y—z=20

2?2 —8y? + 32 =4
IT1. Wyznaczy¢ dziedzine funkcji:
a) f(z) =sin (z2—) —In(1 — V22 = 3), b) f(z) = \/logé(Bx —5)+2+1n(2* —4).
IV. Wyznaczy¢ wzory funkcji rzeczywistych (o ile istnieja) fog, go f, f71, g7, gdy:
a) f(x) = —4x +5; g(z) =5z +1;b) f(z) =21 g(x) = logy(z + 1).
V. Pomijajac badanie dziedziny i przeciwdziedziny, wyznaczy¢ wzor funkeji odwrotnej
do:

x) = /log, x3 — 3 + 5.

VI. Zmniejszy¢ dziedzine i przeciwdziedzine funkcji, tak, by byta bijekcja z dziedziny na
przeciwdziedzine, a nastepnie poda¢ wzor funkcji do niej odwrotnej dla tak wybranej
dziedziny i przeciwdziedziny:

f(l’) _ 2x2+8x+3'

Zadania domowe:
Zadanie 1. Rozwiazac¢ nastepujace rownania i nier6wnosci:
a) :c + 2 <3:; b) 2° + 42% + 42? + 32 + 9 < bat; ¢) 28 + 4a° + 2t + 6 > Tad + 42? + x5

d) 25 > F2ie) 20 <49 f) o3 4 2 > il g) 2Vl < 32 1 h) (Inz)® > 27;
i) log%( 27> =2§) 3x = 9| < |z +9]; k) /Z=L > 15 1) log, 220 < 2

m) eV3rHi—4 _ 1 <.
Zadanie 2. Rozwigza¢ nastepujace uktady rownar nieliniowych:
{x+y:14 o et =25
ry =48 7 r—y=1

I

24,2 2 2 _
) {;;—y —_1 . d) {x xg—l—Sy =95

x4 2y =2 rT—y=2
Zadanie 3. Wyznaczy¢ dziedzine funkceji:
a) f(@) = In(z +2) + In(z — 2); b) f(z) = In(sin 2);
c) f(x) =logy(1 —e€"); d) f(z) =In[(16 — 2*)(Inz)];
e) f(x) = (27 = 37)3; f) f(z) = [VT = a®(logy(—2z + 1))] " + log;g(—22 + = +2).
Zadanie 4. Dla ponizszych par relacji popytu i podazy narysowaé¢ ich wykresy
walrasowskie (w uktadzie wspotrzednych (p, q)) i marshallowskie (w ukladzie (¢, p)), wy-
znaczajac ich relacje (funkcje) odwrotne D= i S~

a) D={(p,q) :q=20—4p,p,q >0}, S={(p,q) : ¢ =4+ 2p,p,q > 0};

b) D= {(p,q) : q—12—4pp,q20} S={(p,q) :q=3+p,p,q >0}

¢) D={(p,q):q=15—p*=2p,p,q >0}, S={(p,q) : ¢ =p* = 3,p,q > 0}.
d) D={(p,q) : ¢= ;5.p,0 >0}, S={(p,q) 1 ¢=p—1,p,¢ > 0}.

Zadanie 5. Wyznaczy¢ (o ile istnieja) funkcje rzeczywiste fog, go f, f~1, g7', gdy:

a) f(x) =2% g(z) = —x;b) f(z) = \SU—2|1+|$—1| 9(x) = (5)%
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c) f(z) = =/x; g(z) = ;5 d) f(z) =2% g(x) = logy .
Zadanie 6. Wyznaczy¢ funkcje odwrotng do funkcji podanej, w razie potrzeby
zmniejszajac dziedzine tak, by funkcja byta odwracalna:
a) f(x) =2"+1;b) f(x) =5—a®—4x; ¢) f(z) =5+ 3;
d) f(z) =In(a?); e) f(x) =1/ (5)% ) f(z) = 2logs(52 + 1).
Zadanie 7. Wyznaczy¢ funkcje odwrotna do funkcji podanej w jej dziedzinie (nie spraw-
dzac¢ dziedziny i przeciwdziedziny:
a) f(z) = (Inv/z = T7)% b) fla) = Vo2,
Dobrej zabawy!
Grzesiek Kosiorowski



