Analiza - zestaw 4 (studia niestacjonarne)

Pochodne - linearyzacja i interpretacje ekonomiczne.

Zadania na ¢wiczenia:

[. Wyznaczy¢ prosta styczna do krzywej:

a) y = logy z — /7 + 32? — 2x w punkcie o pierwszej wspolrzednej xo = 4.

I1. Obliczy¢ za pomoca rézniczki przyblizona wartosé (z dokladnoscia do 2 miejsc po
przecinku i z zatozeniem 7 = 3,141 In2 = 0, 69):
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IIT. Wielko$¢ popytu na rowery D w zaleznosci od Sredniego dochodu na glowe mieszkarica
S W pewnym miescie wynosi

D(s) = (s* + s)e”*.
Obliczy¢:
a) krancowy popyt dla $redniego poziomu dochodu sy = 3.
b) elastycznosé dochodowa popytu dla $redniego poziomu dochodu sy = 2.
IV. W pewnym przedsiebiorstwie przecietny przychod na jednostke produkeji przy po-
ziomie produkeji x opisuje funkcja P,(z) = 6002~%° 4404 200x~'. Obliczy¢ dla poziomu
produkcji x¢ = 900:
a) krancowy przychod catkowity, b) elastycznosé przychodu caltkowitego
i podac interpretacje wynikow.
V. Sprawdzié¢, czy prawo Gossena jest spelnione dla x > 0 przez nastepujace funkcje
uzytecznosci:

a) u(z) = /r +Inz, b) u(z) = 2% — 22

Zadania domowe:
Zadanie 1. Zbadac¢ rézniczkowalnos$¢ funkcji f w jej dziedzinie i obliczy¢ jej pochodne
jednostronne w punktach nier6zniczkowalnosci (jesli to jest mozliwe) gdy:
Jr, dlaz<0
a) f(@) = 2% —4l; b) f(z) = |Inal; ¢) f@) = {0,  dlaz=0.
sinz, dlaz >0

221 dl
<ﬂﬂ@=x@+ﬂw)ﬂﬂ={?”’d£ii;

£) f(z) = |ae”l~1.

Zadanie 2. Poda¢ przyktad funkcji ciaglej f takiej, ze:

a) f jest rozniczkowalna wszedzie poza x = 1,

b) f jest rézniczkowalna wszedzie poza x = —11 x = 2.

Udowodni¢ swoja teze, sprawdzajac z definicji brak rozniczkowalnosci w podanych punk-
tach.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ prosta styczng do krzywej:

a) y = gij w punkcie o pierwszej wspotrzednej xo = 1,

b) y = ctgx w punkcie o pierwszej wspotrzednej xo = 7,

¢) y = log, x w punkcie o pierwszej wspolrzednej zo = 2,

o

)y = 27 — 1w punkcie przeciecia tej krzywej z osig odcietych.

e) y) = xInx réwnolegly do prostej 2z — 2y + 3 = 0;

f) y = In(x?® — 2), prostopadla do prostej 2z + y + 1 = 0 (wszystkie mozliwosci).

g) y = €, prostopadla do prostej v +y + 7 = 0.

Zadanie 4. Obliczy¢ za pomoca rozniczki przyblizona wartosé (zaokraglajac w oblicze-
niach liczby niewymierne typu 7 lub In2 do 2 liczb po przecinku):

) VI6,02, b) k. ©) t(3),

d) %9 e) cos LZ ) In0,97, g) cos(—0,8).
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Zadanie 5. Majac dana funkcje kosztu przecigtnego K(x) = e“z 2

a) funkcje kosztu catkowitego K.,

b) funkcje kosztu krancowego Kj,

c) wartos¢ kosztu krancowego w punktach xy = %, xo = 2 1 podac interpretacje wyniku,
d) elastyczno$¢ w punktach zg = 1, zg = 2, o = 3 i podaé interpretacje wyniku,

wyznaczyc:

Zadanie 6. Dla funkcji f(z) = 22e~** wyznaczy¢
a) funkcje elastycznosei funkeji f,
b) elastycznos$¢ funkeji f w punktach xo = 1; 29 = 0.3; 29 = 0.5 oraz poda¢ interpretacje
wynikow.
Zadanie 7. Dana jest funkcja calkowitego popytu na chleb: Q(x) = 100—2%— \/§+%+1 ,
gdzie x - cena chleba. Wyznaczy¢ i zinterpretowa¢ popyt kranicowy i elastycznos$é cenowa
popytu dla ceny x = 9.
Zadanie 8. Wyznaczy¢ podaz kraficowa i elastycznosé funkeji podazy f(z) = ze” 1 dla
xo = 2 1 podac interpretacje, jezeli x oznacza cene produktu.
Zadanie 9. Majac dany zysk przecietny Z,(z) = In(2z — 99) wyznaczy¢ zysk krancowy
dla x = 50 i podac interpretacje, jezeli x oznacza cene produktu.
Zadanie 10. W pewnym przedsiebiorstwie przecietny koszt jednostkowy przy poziomie
produkeji x opisuje funkcja K,(z) = % + 30 — %. Obliczy¢ dla poziomu produkeji
o — 400:
a) krancowy koszt catkowity, b) elastycznosé kosztu catkowitego
i podac interpretacje wynikow.
Zadanie 11. Sprawdzi¢, czy prawo Gossena jest spetnione dla x > 0 przez nastepujace
funkcje uzytecznoéci:
2) f(z) = logy + =23 b) f(x) = 2 + T — &.
Dobrej zabawy!
Grzesiek Kosiorowski



