Analiza - zestaw 3
Obliczanie pochodnych funkcji rzeczywistych i reguta de I.’Hospitala

Zadania na ¢wiczenia:

I. Obliczy¢ pochodne nast@puj@cych funkcji:

a) a(z) =a° +2Vat — 5 + \% — ¢+ 7" +e™; b) b(z) = arctgx - cosz - Inx;
¢) c(x) = Y3 d) d(z) = 6", ¢) e(x) = In(2z + 1) - sin(3%);

log x7

f) f(z) = m, g) g(z) = ¢/245: h) h(z) = Inlnlnlnz;
I

1) l((L’) = €08 (€4Ctg($7_2)'tg(9%2)> ’J) j(ZE) - ctg(6sin3617210g5 x)’

II. Obliczy¢ drugie pochodne nastepujacych funkeji:

a) k(x) =2z +5, b) l(x) = xe™.

I[II. Za pomocy reguly de L’Hospitala obliczy¢ granice (réwniez jednostronne, jesli jest
taka konieczno§é):

) i iz b) Jim 55 o) limg ==

d) limzctgx ; e) lim 273 - cos(™2);
x—0 r—3

: T _ .3\ : _ x2—5x+4. : _ »\er
¢) lim (¢" —2%); f) lim(x — 4) ;g) lim (—2)°.

Zadania domowe:
Zadanie 1. Obliczy¢ pochodne nastepujacych funkeji:

a)f(:r)—x7—4x+13x — 2419, a) f(z) = VI — 2Va — 2V,
b) 33)_\735 227 +2f, c) f ()—3963 &) f(x) = (1035 —1)eduHl d)f(x):%,

I
) flx) = (@ + Dtgz ¢ flx ) T %7 f) f(z) = cos2z, g) flx) = (L+4)",
A

@

h) f(z) = Va2 —4, 1) f(z) =sin’3z, j) f(z) =57,

k) f(z) = In(b2*> — z + ) 1) fl@) = 759 1) flz) = 3logg 5,
m) f(z) = Inlnz, n) f(z) = Insinz, n*) f(x) = 2%, o) f(x) = logy(cos %x)Q,
o) ) = m(lnx) D)

6) f(a) = =5 ) S () = 11957, 1) |
f f

f () = Vo +va+ /i
(z) = V3In(sinz + cos?(3z + 1)), t) f(x) = (fzfl) u) f(

y)

€

5) f(x) z) = logy (L),

v) f(x) = logs (182 2), w) f(2) = (555, ¥) f(@) = (5% 2) fla) = 255

Zadanie 2. Obhczyc drugie pochodne nastepujacych funke;ji:

a) flz) =2® -2 +2 -1, b) flz) =z+ 1 ¢ fl) =2z ¢ f(z) = cosz,
d) f(z) =tgz, e) f(x) =log(a® +3), ¢ flx)=e*+e, f) fx) =27,

g) f(z) =ex

Zadanie 3. Za pomoca reguly de I’Hospitala obliczy¢ granice (rowniez jednostronne,
jesli jest taka konieczno$c):

2x275:p+2 :p+1 e’ 2—e*—e
a) hm e : b) 1111(1) ;) 1111(1) B d) glcl_% ==

¢) hm % 252, f) hrg e g) lim 220 ) Jim V2SR,

—x

i) hm[ln(e + )] ) hm s12;x k) lim ——; n) hm+ \/lnil; 1) hm Vv1+sinz.

»—0 Tctgx?

m) lim zlnz; n) lim m(ez —1); 0) lim zsin<; p) lim tgmlnm
z—0* T—r00 T—00 z—0t

D Jp (e =05 ) Jig e+ 3e)z ) Jig, ot 6) i (1 -)
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u) glﬁl_)H%:E V) wll_{go(a: Inz); w) il_}r%(x 5)e5; x) mgrél_(sm :z:) :
Dobrej zabawy!
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