Przykladowe zadania na sprawdzian zaliczeniowy z analizy matematycznej

12 XII 2025

Informacje dla zdajacych:

1. Sprawdzian trwa 60 minut. Mozna prace odda¢ wczesniej i wyjsé, ale nie w ciggu ostatnich 10
minut.

2. Podczas sprawdzianu wolno korzystaé jedynie z kalkulatora, narzedzi do pisania i materialow
otrzymanych od prowadzacych egzamin. Wszelkie przedmioty poza wspomnianymi powinny by¢ po-
zostawione w torbach /plecakach we wskazanym przez egzaminujacych miejscu. W szczegolnosci nie
wolno uzywac¢ zadnych narzedzi umozliwiajacych kontakt ze Swiatem zewnetrznym (np. telefonow
komorkowych, smartwatchy itp.) i wlasnych kartek.

3. Wszystkie kartki z rozwigzaniami nalezy podpisa¢ imieniem i nazwiskiem oraz grupg przydzie-
long na sprawdzianie.

4. Na prawdziwym sprawdzianie nie bedzie az tyle zadan (i oczywiscie badane funkcje beda inne).
Z zadan typu 1 a, b, ¢ i d wybiore zapewne dwa lub trzy, z zadania 2a,b,c okoto 3-5 przyktadow.
Konkretne wartosci punktowe zadan moga sie nieco rozni¢ (acz beda zblizone). W sumie do zdobycia
jest 400 punktow (wynik bedzie podzielony przez 10 na potrzeby catkowitego wyniku kursu).

Grupa X
Zadania:

la. (40 punktow) Rozwiazac¢ nieréwnosé:

log% 16 — 22 > —1.

1b. (40 punktéw) Dane sg funkcje f(z) = logs z, g(x) = v/4x + 5, h(z) = 5 —z. Poda¢ dziedzine
i wzor funkcji fohog.

1c. (30 punktéw) Podaé wzér funkcji odwrotnej do f(z) = 3V51MF2 (nie oblicza¢ dziedziny!).

1d. (20 punktow) Korzystajac z twierdzenia Darboux wskazaé¢ przedzial o dtugosci 1 (najlepiej
taki, ktorego koncami sa liczby calkowite), taki, ze réwnanie 3° = 223 + 322 + x + 25 posiada co
najmniej jedno rozwigzanie w tym przedziale.

2a. (80 punktéw) Wyznaczy¢ dziedzine funkcji f(z) =
jej przedziatow okreslonogdci.

2b. (50 punktéw za kazdy podpunkt) Obliczy¢ granice funkcji (rowniez jednostronne, jesli
funkcja nie ma granicy) i ciagow:

a) lim v/3n2 +2n — 5 —n+/3; b) lim tg(2§’§i;ri1)_x2; c) lim (5%2)%;
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3 1. ; x T—2 z—1 . : 3-22n+2_10
d) ilir(l)logQ(ﬁ), e) lim V1072 4 97—1 4+ 8% f) lim
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2c. (50 punktéw) Na podstawie definicji i twierdzen z wykltadu, zbadaé, czy ponizsze szeregi sa
zbiezne. Jesli tak, obliczy¢ ich sume:
22n+1_32n71. 1—3.2742.37
a) Yoo T b) YO0

3. (100 punktow) Dla jakiego parametru a i funkcja h jest ciaglta w xy = 17 Odpowiedz uzasadnic.

23 —8x2+16x

T3z 1 obliczy¢ granice f na koricach

T+ (4%)10&(_1_%) , dlax < —1
f(z)=1a, dlaxz=—1,; 20 = —1.
x2—(b—1)z—b
32 TatE dla z > —1.
Wzory:
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sin0=0; sin— =—; sihn— = —; sin— = —; sin— = 1.
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