
Algebra - zestaw 4

Równania macierzowe

Zadania na ¢wiczenia:
I. Rozwi¡za¢ równanie macierzowe, wykorzystuj¡c macierz odwrotn¡ (I jest macierz¡
jednostkow¡ odpowiedniego wymiaru):

a)

[
2
−3

]
·
[
−1
2

]T
−
[
3 −2
0 1

]
(2X + 3I)T =

[
2 1 4
0 −3 1

]
·
[
2 −1 2
1 0 3

]T
.

b)

[
3 −2 2
−1 −1 0

]
·

−1 3
2 3
4 −3

−

([
1 2
−5 −3

]2
+ 1

2
X ·

[
−4 2
−6 −6

])T

=

[
17 −18
2 −2

]
+ 4I.

II. Rozwi¡za¢ ukªad równa« macierzowych:


X + 2Y =

[
1 −1

0 1

]

2X + 3Y =

[
2 1

−1 0

] .

Zadania domowe:
Zadanie 1. Rozwi¡za¢ równania macierzowe:

a) 5X −
[
1 0
2 3

]
= 3X −

[
5 2
6 1

]
; b) 2(XT ) =

[
1 −1
2 3

]
;

c)

(
3X −

[
2 3
−1 0

] [
4 5
1 −3

])T

=

[
0 −1
2 3

]
;

d) (XT )−1 =

[
2 3
2 4

]
; e)(XT − 2I)−1 =

[
1 −2
0 1

]
.

Zadanie 2. Za pomoc¡ macierzy odwrotnej rozwi¡za¢ równania macierzowe (I jest
macierz¡ jednostkow¡ odpowiedniego wymiaru):

a) X ·

1 −1 2
1 2 1
2 −1 4

 =
[
2 −1 4

]
; b)

[
3 −2
0 1

]
·X ·

[
2 1
5 2

]
=

[
2 3
4 5

]
;

c)

([
6 7
−5 −6

]
·X
)T

− I +

[
6 7
−5 −6

]
=

[
6 −5
7 −6

]
;

d)

(
X ·

[
4 3
−1 −1

]
− 3I +

[
−3 4
−2 3

]2)T

=

[
3 1 2
−1 2 1

]
·

3 −1
1 2
2 1

;
e)

[
1 2
−1 0

]
·X =

[
1 1
1 1

]
; f) X ·

[
1 2
−1 0

]
=

[
1 1
1 1

]
;

g) det


−2 3 15 2
0 1

8
18 −1

0 0 −3 1
0 0 0 4

·XT ·
([

1 −3
0 5

]
+ 2I

)
=

[1 1 2
0 1 −3

]
·

0 1
2 −1
0 1

−
[
1
2

]
·
[
0
3

]TT

;

h)

([
−4 3
−1 4

]
− I

)2

+ 1
2

([
−29 23
18 40

]
−
[
5 −2
4 −4

]
·X
)T

=

[
3 4 −1
2 −4 3

]
·

 2 1
−4 −4
−1 2

;
i) 3


2 9
1 2
1 7

−

[−1 −2 −1 0
3 1 0 2

]
·

1 −2 1 0
2 −1 1 −1
3 0 1 0

T

+

([
3 −3
−1 −4

]
− 2I

)
·X

T =

=

−3 −4
−5 −6
1 −1

 ·
[
2 1
−1 1

]2
.

1


