Egzamin z analizy matematycznej, analityka gospodarcza, rok 1, termin 2

1 IX 2025

Informacje dla zdajacych:

1. Egzamin trwa 90 minut. Mozna skoriczy¢ wczesniej i wyjsS¢, ale nie w ciggu ostatnich 10 minut.

2. Podczas egzaminu wolno korzysta¢ jedynie z kalkulatora, narzedzi do pisania i materialow
otrzymanych od prowadzacych egzamin. Wszelkie przedmioty poza wspomnianymi powinny by¢
pozostawione w torbach /plecakach we wskazanym przez egzaminujacych miejscu. W szczegolnoscei
nie wolno uzywacé telefonow komorkowych i wlasnych kartek.

3. Wszystkie kartki z rozwigzaniami nalezy podpisa¢ imieniem i nazwiskiem.

Grupa C

1. (200 punktow) Obliczy¢ catke podwdjna z funkcji f(x) = xzlny po zbiorze ograniczonym
krzywymi o réwnaniach z = 1, y = e, x = y>.

2. (200 punktow) Konsument wydaje x na cukinie, a y na baklazany (z,y > 0). Jego funkcja
uzytecznosci z wydatkow na te dwa dobra jest postaci: u(z,y) = 2x+ /Ty + /y. Zatézmy, ze obecne
wydatki konsumenta sa opisywane przez pare (o, yo) = (25, 16).

a) Sprawdzi¢, czy funkcja u spelnia prawo Gossena ze wzgledu na obydwa dobra.

b) Konsument decyduje sie przeznaczy¢ dodatkowa, mala jednostke dochodu na zakup tych obu
dobr. W jakich proporcjach powinien podzieli¢ te jednostke miedzy cukinie i baklazany, by maksy-
malnie zwiekszy¢ swoja uzytecznosé z ich zakupu?

¢) Za pomoca pochodnej kierunkowej sprawdzi¢, czy uzyteczno$é wzrosnie, czy zmaleje, jesli kon-
sument zmniejszy o mala jednostke wydatki na baktazany i % tej jednostki przeznaczy na zakup
cukinii.

d) Wyznaczy¢ elastycznosé substytucji cukinii przez baklazany dla danego konsumenta i koszyka
wydatkow (zo,y0). Podaé¢ stowna interpretacje wyniku.

3. (200 punktéw) Obliczy¢ ekstrema warunkowe funkcji: f(z,y) = In§ —y — 1 przy warunku
2?2 +4(y — 2)? = 8.

4. (200 punktow) Rozwiaza¢ zagadnienie Cauchy’ego:

dy

p 3u%y = (Vo — 1)e”; y(1) = 4e.

5. (100 punktow) Podaé¢ definicje funkcji pierwotnej do danej oraz calki nieoznaczonej z funkcji
rzeczywistej. Poda¢ przyktad catki, ktorej wyniku nie da sie przedstawi¢ za pomoca skonczonej liczby
dzialan na funkcjach elementarnych.

Wybrane wzory:
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