
Egzamin z analizy matematycznej I, analityka gospodarcza, rok 1, termin 2

17 II 2025

Informacje dla zdaj¡cych:

1. Egzamin trwa 90 minut. Mo»na prac¦ odda¢ wcze±niej i wyj±¢, ale nie w ci¡gu ostatnich 10
minut.
2. Podczas sprawdzianu wolno korzysta¢ jedynie z kalkulatora, narz¦dzi do pisania i materiaªów

otrzymanych od prowadz¡cych egzamin. Wszelkie przedmioty poza wspomnianymi powinny by¢
pozostawione w torbach/plecakach we wskazanym przez egzaminuj¡cych miejscu. W szczególno±ci
nie wolno u»ywa¢ telefonów komórkowych i wªasnych kartek.
3. Wszystkie kartki z rozwi¡zaniami nale»y podpisa¢ swoim imieniem i nazwiskiem oraz grup¡

przydzielon¡ na sprawdzianie i numerem grupy ¢wiczeniowej (lub nazwiskiem osoby prowadz¡cej
¢wiczenia).

Zadania:

1. (200 punktów)Wyznaczy¢ przebieg zmienno±ci (dziedzin¦, ekstrema, monotoniczno±¢, punkty
przegi¦cia, wypukªo±¢/wkl¦sªo±¢) dla funkcji

f(x) = 2 ln(3− x) + 1

4
x2 + x− 3.

2. (200 punktów)Koszt produkcji zegarków przy poziomie produkcji x opisuje funkcja
C(x) = 1

3
x3 + x2 − x+ 3.

Obliczy¢ dla poziomu produkcji x0 = 3:
a) koszt kra«cowy produkcji zegarków, b) elastyczno±¢ kosztu produkcji zegarków
i poda¢ interpretacj¦ wyników.
3. (200 punktów) Wyznaczy¢ granice funkcji:

lim
x→∞

(
3x+ 1

3x− 3

)−2x
; lim
x→0

3x2

sinx+ x2 − x
.

4. (200 punktów) a) Za pomoc¡ ró»niczki obliczy¢ przybli»on¡ (z dokªadno±ci¡ do 2 miejsc po
przecinku) warto±¢ wyra»enia: (−2, 03)5.
b) Zbada¢, czy funkcja u(x) = ln(3x− 1) +

√
2x+ 1 speªnia prawo Gossena w swojej dziedzinie.

5. (100 punktów) : Sformuªowa¢ de�nicj¦ granicy prawostronnej funkcji w punkcie. Czy taka
granica funkcji zawsze istnieje, gdy ten punkt nale»y do dziedziny funkcji? Czy zawsze musi by¢
tylko jedna? Odpowiedzi uzasadni¢ lub poda¢ odpowiednie przykªady.

Wzory:
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f(x) ≈ f(x0) + f ′(x0) · (x− x0); Exf(x0) =
x0

f(x0)
· f ′(x0); lim

h→0

f(x+ h)− f(x)
h

.


